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© soient trois entiers a, b et c. On dit que a divise b lorsqu'il existe un entier relatif k tel que b = k x a.
On note a | b. De plus, si a | b et a | ¢, alors, pour tous entiers m et n, a | (mb + nc). Cela permet de :

LESSENTIEL

v déterminer les diviseurs d'un entier ;
v montrer qu'un entier b est divisible par un entier a;

v/ déterminer des solutions entiéres d'équations en se ramenant a une équation dutype AxB=C oliles
diviseurs de C sont connus;

v/ déterminer les diviseurs communs a deux entiers.

©) soient deux entiers a et b avec b strictement positif. Effectuer la division euclidienne de a par b, c'est
déterminer U'unique couple d'entiers (g ; r)tel que a= bg +ret 0< r < b. Cela permet de :

v résoudre des problémes de codage (clé de controle).

© soient deux entiers relatifs a et b, et m un entier naturel non nul. a et b sont congrus modulo m lorsqu'ils
ont le méme reste dans la division euclidienne par m. On note a= b[m]. De plus,a= b [m]e m|(b—a).
Cela permet de :

v établir les propriétés sur les congruences (compatibilité avec l'additicn et la multiplication) ;
v étudier des problémes de chiffrement ;

v résoudre une équation du type ax = b[m].
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Division euclidienne de a € Z par

i\ belN*:a=bg+ravecqgeZ |
et0<r<bhb .
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‘ Sir=0, alors a est ( Siaeta’ ont le méme
divisible parb. On dit | reste par la division
| quebdiviseaeton | ‘ euclidienne parm >0
l note b|a alorsa=a'[m]
Siblaetale, Siblaetb|e, Sia=b[m]et Sia=b[m]et
alors blc alors b| (ma + nc) c=d[m], alors c=d[m], alors
atec=b+d[m] axec=bxd[m]
b

a=b[m] = m|(a-b)




