Calculer des longueurs avec le théoréme
de Thalés

Théoréme de Thalés L 1EOTee

Si les points A, B, M d’'une part et A, C, N d'autre part sont alignés, et si les droites (BC) et (MN) sont
paralléles, alors AM _ AN _ MN |
AB AC BC

Configuration classique Configuration dite « en papillon »

‘ *Ona également/'\_B —AC_ BC
AM AN MN
e Les triangles ABC et AMN sont semblables.
e Le triangle ABC est I'image du triangle AMN par une homothétie de centre A.
® Les cotés correspondants du triangle ABC et AMN sont proportionnels.
e Le triangle ABC est un agrandissement ou une réduction du triangle AMN.

Longueurs des c6tés de AMN AM | AN | MN D AB
N e
Longueurs des cdtés correspondants de ABC AB AC BC AM

% Dans la figure ci-dessous, les droites (OR) et (TE) sont paralléles.
On veut calculer la longueur PE.

Les points P, O, T et P, R, E sont alignés et les droites (OR) et (TE) sont paralléles.

N PN N PO _ PR _RO
D’apres le théoreme de Thales,ona — = — = —.
P PT PE ET
En utilisant I'égalité des deux premiers rapports et en remplacant les longueurs connues par
3,5 5
leurs valeurs,onadonc == = = .
urs vated 55 PE
- . . 5x5,5
On utilise les produits en croix et on trouve PE = 3 ~79cm.
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Théoréme de Thalés : réciproque
Si les points A, B, M d'une part et A, C, N d’autre part sont
alignés dans le méme ordre et si ANES 1 alors les droites

AB AC
(BC) et (MN) sont paralléles.

Soient trois points A, B, M d'une part et trois points A, C, N d’autre part alignés dans le

méme ordre.
e Si AA';‘ ’:C , alors les droites (BC) et (MN) sont paralleles et AA';‘ % !\élé\l
. AM AN

oSi— # A’ alors les droites (BC) et (MN) ne sont pas paralléles.
Exemple 1
Dans la figure ci-contre, on a AB = 5,4 cm, AD = 7,2 cm, AC = 6,6 cm
et AE=8,8cm.
Les points A, B, D d’une part et A, C, E d'autre part sont alignés
dans le méme ordre.
AB _54 AC _ 6,6 AT el
L) =075 et == = =0,75 Pour vérifier égalité
AD 72 AE 88 des deux rapports, ?’
AB _ AC - J'éqalité de Thale on peut aussi utiliser ﬂ
AD AE ¢galité de Thales est les produits en croix :

vérifiée. 5,4 x 8,8 = 47,52
Donc les droites (BC) et (DE) sont et7,2x6,6=47,52
paralléles. BC
On peut aussi en conclure que DE - 0,75.
Exemple 2
Les points B, A, E d'une part et C, A, D d'autre part sont alignés
dans le méme ordre.
AE _ 1,8 AD _ 2 4
=0,375 et =—= =04
AB 4 8 =0375 AC ™ =048.
AE
AB ¢ AC Iegallte de Thalés n'est pas vérifiée.
Donc les droites (BC) et (DE) ne sont pas paralléles.
g Dans un triangle, la droite qui passe par les milieux de deux cotés est A

paralléle au troisiéme coté.
Clest un cas particulier du théoréme de Thalés ou les rapports sont

R
egauxa =.
gauxa s



